BAREM DE CORECTARE SINOTARE

CLASA aXI-a

mx+y—z=1

1. Fie sistemul de ecuatii liniare { x4+ y—z=2,unde me R.

-x+y+z=0

a) Sase determine me R astfel incit matricea sistemului sd aiba rangul 2.
b) Si se determine me R astfel incat sistemul sa aiba solutii (x,, y,,z,)€ R’ care verifica relatia x, +y, +z, =4.
¢) Sise determine me Z astfel incat sistemul sa aiba o solutie unica (x,, y,,z,)€ Z’.
Varianta 98, BAC
Barem:
. . . . . . 1 1
a) Matricea sistemului A contine un minor de ordin 2 nenul, spre exemplu 1T 2=rang(A)>2 Ip
Obtine rang(A)=2 e detA=0s2(m-1)=0m=1 lp
b) Rezolva sistemul format din ecuatia x+ y+z =4 si ultimele doud ecuatii ale sistemului Ip
. . 1
Obtine x, =2,y,=z,=1si m =3 Ip
¢) Observa cd in cazul m =1 sistemul este incompatibil Ip
< N Lo 1 m
Rezolva sistemul 1n cazul m #1 si obtine x=———,y=17=—— Ip
m—1 m—1
Finalizare me {0,2} Ip

23

2. Si se rezolve ecuatia sin xcos® x = 9

Barem:
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Observa ca sinx >0 1p
: 23 ,
Ecuatia se reduce la rezolvarea ecuatiei t—1° = 5 unde ¢ =sinxe (0,1) 1p
e s B, )
Considera functia f:(0,1) > R, f (1) =t —t+T,f (1)=3-1 Ip
Din tabelul de variatie gaseste ¢ f (¢) 20,V e (0,1), cu egalitate cand ¢ = 7 2p
L 2 23 . R . 1
Obtine cd sinxcos” x <——, cu egalitate cdnd sinx =— Ip
9 V3
- .1 .1
Finalizare xe {arcsm— +2km ke Z} ] {7[ —arcsin—+2kx,k e Z} Ip
N 7

3. Sa se arate ca \/; +\”/; > Q/; + ”R‘/; , pentru orice numar natural n>7.

Barem:
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n-1 n-1 n-1
Yz (LY. ( LYs L
Observa ca \/;+¥/;—%/;—"'\1/;=(n"“J +[n"“) —[n"‘lj —n"! Ip
al o onl oot
Pentru n > 7 fixat considerd functia f :[l,0) >R, f(x)=x2 +x" —x° —x lp
L
Observa ca inegalitatea cerutd este echivalentd cu f| n"' |>0 Ip




. , n—1 "2 n-1 -1 p-1 "*
Obtine f/'(x)=—=x? +—x"——x* -1 Ip
2 n 3
Y n-1 (3 = n—-1 -
Rescrie f'(x)=—x3 | Zx 6 -1 |-1+ X" Ip
3 2 n
. , n—1(3 n-17 . < . <
Pentru x >1 obtine f (x)>T 5—1 -1= p >0 sideduceca f strict crescatoare pe [1,00) 1p
L €
Finalizeaza f(n”1]> f(1)=0 (deoarece n""' >1) Ip

Orice alta rezolvare corectd va fi punctatd corespunzator.




